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1. Przedstawiamy interpretacj¢ wypowiedzi Arystotelesa na temat kontinuum oraz
interpretacj¢ tych partii Elementow Euklidesa, ktore traktuja o wielko$ciach geometrycznych.
Elementy opisujemy jezykiem wspolczesnej matematyki, tezy Arystotelesa — jezykiem
Elementow.

2. Arystoteles odroznia dwa rodzaje ilosci: rozdzielna i ciagla. Do pierwszego rodzaju zalicza
liczby, do drugiego — odcinki, figury ptaskie, bryty.

W Elementach zrazu znajdujemy wyrazny podzial na geometri¢ (Ksiggi I-VI) oraz
arytmetyke (Ksiggi VII-IX); odpowiednio rozwinigte sa tez dwie teorie proporcji: wielko$ci
geometrycznych (Ksigga V) oraz liczb (Ksigga VII). W Ksigdze X stosunki liczb
poréwnywane sa ze stosunkami wielkosci.

Wielkosci geometryczne dzielone sa na rodzaje: odcinki, trojkaty, kwadraty, prostokaty,
katy, tuki. Kazdy rodzaj tworzy odrgbna struktur¢ algebraiczno- -porzadkowa
M = (M, +, <), w szczegblnosci mamy strukturg odcinkow M., trojkatow I, itd. Na
podstawie definicji V.5 poréwnywane sa stosunki wielko$ci geometrycznych roznego
rodzaju.

3. Arystotelesa teoria kontinuum i Euklidesa teoria wielkosci odnosza si¢ do obiektow
geometrycznych, ale opisuja ich rézne aspekty. Nauka Euklidesa zawarta jest w aksjomatach
struktury :

Omm

(E1) VA, B3n € N[nA > B],

(E2) A>C — JE|C + E = A

(E3) A>C—A+B>C+B,

(E4) VAYn € NIB[nB = A),

(E5) VA, B,C3X[A:B:(C:X]|], ABCEXeM,

gdzie + jest dziataniem wewngtrznym, tacznym i przemiennym, za$ < porzadkiem liniowym
na M. Nauka Arystotelesa streszcza si¢ w tezach:

(Al) “kontinuum sktada si¢ z czesci",
(A2) “ich stykajace si¢ granice sa te same i zawieraja si¢ w sobie nawzajem",
(A3) czesci te sa “podzielne w nieskonczonose".

Pojecia “skladania si¢" i “podzielnosci" nie sa definiowane w Elementach; ich sens
matematyczny wyprowadzamy z interpretacji poje¢ “‘cato$¢", “czes¢". Tezy (A2)—(A3)
odnajdujemy wprost w definicjach i twierdzeniach geometrii Euklidesa.
Na podstawie Elementow i w odniesieniu do odcinka, aksjomaty (Al)-(A3) interpretujemy
jak nastgpuje:
(Al) “Podzielnos¢" odcinka L, czy inaczej to, ze L “sklada si¢ z czgsci" wyrazamy
formuta L = L, + L, dla pewnych odcinkéw Ly, L.

(A2) To, ze “granice" Ly, L, “zawieraja si¢ w sobie nawzajem" wynika z definicji .3.



(A3) “Nieskonczona podzielnos¢" oznacza, ze kazda z “czeéci" L, L, moze
byé przedstawiona podobnie jak L, tj. L, =L, + L}, L, =L, + L.
Dowod tego faktu zawiera twierdzenie 1.10.

4. Modelowym przyktadem kontinuum tak dla Arystotelesa, jak i Euklidesa jest odcinek.
Charakterystyka (A1)—(A3) jest zapisem przekonan dotyczacych budowy odcinka. Aksjomaty
(E1)~(ES) natomiast charakteryzuja nie pojedynczy odcinek, ale struktur¢ odcinkow.
Pokazujemy, ze we wspotczesnej matematyce podejscie Arystotelesa znajduje kontynuacje w
topologicznej charakterystyce kontinuum [Cantor 1883], za§ Euklidesa opis struktury
odcinkéw znalazt rozwinigcie w pojgciu ciala uporzadkowanego [Hilbert 1900] i grupy
uporzadkowanej [Weber 1895], [Holder 1901]. Ten drugi watek zwiazany jest
wyksztatceniem si¢ nowego modelu kontinuum jakim jest cialo uporzadkowane w sposob

ciagly.
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